Apollonius, Conica 1:13: de ellips.

In deze propositie bewijst Apollonius de "vergelijking” van de ellips, voor
één speciale middellijn. Dit is de “oorspronkelijke middellijn”, waarmee be-
doeld wordt: de enige middellijn waarvan Apollonius in de stereometrische
figuur laat zien zien dat het een middellin is.

De vertaling is gebaseerd op de editie van de Griekse tekst (Apollonius ed.
Heiberg vol. 1, p. 48-53) en de Franse vertaling van Ver Eecke (p. 28-31). De
tekst is door de vertaler in genummerde paragrafen [1], [2] enz. ingedeeld.
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[1] Als een kegel gesneden wordt met een vlak door de as, en ook gesne-
den wordt door een ander vlak dat beide zijden van de driechoek door de
as ontmoet, en dat niet evenwijdig aan de basis getrokken is en ook niet
tegengesteld is, als verder het vlak van de basis van de kegel en het snijvlak
elkaar ontmoeten in een rechte loodrecht op de basis van de driehoek door
de as of (loodrecht op) het verlengde daarvan (d.w.z. van die basis), dan zal
elke rechte die vanaf de kegelsnede getrokken is, evenwijdig aan de doorsnede
van de vlakken, tot aan de middellijn van de snede, in vierkant gelijk zijn aan
een zekere oppervlakte die langs een zekere rechte ligt, (namelijk een rechte)
waartoe de middellijn van de kegelsnede een verhouding heeft die het vierkant
van de rechte getrokken uit de top van de kegel, evenwijdig aan de middellijn
van de kegelsnede tot de basis van de drichoek, (heeft) tot de (rechthoek)
die bevat wordt door de stukken die door hem (die rechte) van de zijden van
de driehoek worden afgesneden, met als breedte het stuk dat erdoor van de
middellijn wordt afgesneden vanaf de top van de kegelsnede, en die een figuur
mist,! die gelijkvormig is en gelijkvormig ligt met de (rechthoek) bevat door
de middellijn en de rechte waarlangs zij (i.e. de ordinaten) in vierkant gelijk
zijn.? Laat zo'n kegelsnede een ellips genoemd worden.
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[2] Laat er een kegel zijn met top punt A en basis cirkel BI'. Laat hij
gesneden zijn met een vlak door de as die als snede driehoek ABI' maakt.
Laat hij door een ander vlak gesneden zijn dat beide zijden van de driehoek
door de as ontmoet en dat niet evenwijdig aan de basis van de kegel getrokken
is en niet tegengesteld, en laat hij als snede in het oppervlak van de kegel
lijn AF maken. Laat de doorsnede van het snijvlak en het vlak van de basis
van de kegel ZH zijn, die loodrecht is op BI'. Laat de middellijn van de
(kegel)snede AFE zijn.

[3] Laat in E loodrecht op EA (lijn) EO getrokken zijn, en door A even-
wijdig aan FA (lijn) AK, en laat het zo gemaakt zijn dat het (vierkant) van
AK tot de (rechthoek) onder BKT? is als AE tot EO. Laat een of ander
punt A op de snede genomen zijn, en laat door A evenwijdig aan ZH (lijn)
AM getrokken zijn.

[4] Tk zeg dat AM in vierkant gelijk is aan een of ander oppervlak, dat
langs FO ligt, als breedte (lijn) EM heeft, en een figuur mist die gelijkvormig
is aan de (rechthoek) onder AEO.

[5] Want laat A© getrokken zijn, en door M laat MEN evenwijdig aan
OF getrokken zijn, en door © en = laat ©N en =0 evenwijdig aan EM
getrokken zijn, en laat door M evenwijdig aan BI' IIM P getrokken zijn.
Dan, omdat IIP evenwijdig is aan BI', en ook AM evenwijdig is aan ZH | is

3In moderne termen BK maal K T. Apollonius gaat er niet van uit dat BK en KT
in de figuur een rechthoek maken, en dat is hier ook niet zo. Hij bedoelt een rechthoek
waarvan de ene zijde gelijk is aan BK en de tweede zijde aan KT'.



het vlak door AM en I1P evenwijdig aan het vlak door ZH en BT, dat is de
basis van de kegel.

[6] Als dus door AM en IIP een vlak wordt gelegd, zal de snede een cirkel
met middellijn ITP zijn. En AM is een loodlijn daarop. Dus is de (rechthoek)
onder ITM P gelijk aan het (vierkant) van AM.

[7] Maar omdat het (vierkant) van AK staat tot de (rechthoek) onder
BKT als EA tot EO, en de verhouding van het (vierkant) van AK tot de
(rechthoek) onder BKT' samengesteld is uit (de verhouding die) AK heeft
tot KB en AK staat tot KI', maar AK staat tot KB is gelijk aan FH
staat tot HB, dat is EM tot MII, en AK staat tot KT is AH staat tot
HT, dat is AM staat tot M P, daarom is de verhouding van AF staat tot
E© samengesteld uit die van EM tot MII en die van AM tot MP. De
verhouding, samengesteld uit die van EM tot MII en die van AM tot M P,
is de verhouding van de (rechthoek) onder EMA tot de (rechthoek) onder
[TM P. Dus de (rechthoek) onder EM A staat tot de (rechthoek) onder TIM P
als AFE staat tot FO, dat is als AM staat tot MZ=. Zoals AM staat tot
MEZ, als ME als gemeenschappelijke hoogte genomen wordt, zo staat de
(rechthoek) onder AM E tot de (rechthoek) onder ZM E. Dus de (rechthoek)
onder AME staat tot de (rechthoek) onder IIM P als de (rechthoek) onder
AME staat tot de (rechthoek) onder =M E. Dus de (rechthoek) onder TIM P
is gelijk aan de (rechthoek) onder =M E.

[8] Er is aangetoond dat de (rechthoek) onder IIM P gelijk is aan het
(vierkant) van AM. Dus de (rechthoek) onder =M FE is gelijk aan het (vierkant)
van AM. Dus AM is gelijk in vierkant aan MO, die langs O F ligt, breedte
EM heeft, en die een figuur ON mist die gelijkvormig is aan de (rechthoek)
onder AEO. Laat zo'n snede ellips genoemd worden, lijn £O (de lijn) waar-
langs in vierkant gelijk zijn de (rechten) die naar AF geordend getrokken
worden, en laat dezelfde rechte (E©) ook opstaande (zijde) heten, EA dwarse
(zijde).
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