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INTORNO ALLA SOMMA DELLE QUARTE POTENZE

DEI NUMERI NATURALI

Gemscid ben Masud ben Mabmud, soprannominato Gbijath ed—.Din Alkasciani,

matematico ed astronomo, morto prima del 1450 è autore d’un opera in—

() F. Woepcke avverte giustamente che il detto Gemscid fu uno degli astronomi cli’ ebbero
parte alla compilazione delle tavole d’Ulug Beg, ma che morì prima del compimento di questo lavoro

ÀNNAL Il DI MATEMATICA Il PURA ED APPLiCATA Il PUBBLICATI DAflBARNABA TORTOLINT, ecc. TOMO Vi.U

ecc. 1864, pag. 245, Im. 15—18, N.° 5.—PASSAGES RELATIFS A DES SOMMATIONS DE SÉRIES

DE CUBES lj EXTRAITS Il DE DEUX MANUSCRITS ARABES INÉDITS Il DU BRITISH MUSEUM jl DE LONDRES,

ecc. viii 31. F. WOEPCKE, ecc. ROME, ecc. 1864, pag. 22, Im. 15—48. —JOuRNAL I DE jj MATHÉMATI

QUES, ecc. ou 11 RECUEIL, ecc, Publié Il PAR JOSEPU LIOUVILLE, ecc. DEUXIÈME SÉRIE—TOME X. AN

MtE 4865. Il pais, ecc. 1865, pag. 112, lig. 17—20 , .viuL 1865. — PASSAGES RELATIFS fl A OES Il
SOMMATIONS DE SÉRTES DE CUBES Il EXTBATTS DE DEUX MANUSCRITS ARABES INÉDITS DU BRFTISH

ilUSZUX D•E LONDRES. Il Pa M. F. WOEPCKE, ecc. PARIS, ecc. 1865, pag. 32, Im. 17—20). — Nella
traduzione data da Tommaso llyde d’un passo della ((Storia degli uomini illustri » di Daulet—Sciah
di Sainarlcand si legge in fatti ( TABVL j LONG. iC LAT. STELLARUM FIXARVM, ( EX OflSE!VATIO

j ULUGH BEIGHI , ecc. Ex tribus invicèm collatis MSS Persicis jam primum 11 Luce ac Latio
donavit, Sc Commentariis illustravit, Il TUOMAS HYDE, ecc. OXONII , ecc. CICIDCLXV, pag.

2I, non

numerata, liti. 25—28. pag. 22k, non numerata, Im. 1—9, Praefatio ad Lectorem. — SYNTAGMA DIS

SERTATIONUM (I QUAS OLIM AUCTOR DOCTISSIMUS j TLOMAS 1IYDE S. T. P. I SEPARATIM EDIDIT, ecc.

O31NIÀ DILIGENTER RECOGNITA fl A GREGORIO SHARPE, ecc. VOLUMEN PRIMUM. 11 OXONH, Il E TYPOGRA

PHEO CLARENDONIANO. li MDCCLXVII, pag.
65a, numerata xiii, im. 14—26, PRFATIO. — PROLÉGO

)INES il DES 11 TABLES AsTRONOMIQUE5 Il D’OLOUG—BEG 11 PUBLIÉS AVEC NOTES LT VARIANTES, ecc. PAR

31. L. P. E. A. SEDILLOT, ecc. PARIS, ecc. 1847, pag. cxxviij, liti. 5—16):
e Rex Sapisns, Justus,

i Victoriosus ac Prudens fuit, qui in mundo ceisum gradum ohtinuit, rcrcinq sensu

e pilum findero potuit. In ipsius seculo doctorù virori gradus in summa ansi abside
e positua fuit, & excellentibus viri: in tempore eius dignitatea mazimse contige—

e runt. In Scientisi Geometi4 subtilissima prstitiL, & in Qusestionibus de Theo.
» ricil occlusa reseravit Adeì ut viri prceiIeistcr ac sapientcs tinanirni
a ter consentiaot quiasi in dieljus Islamismi , im& ‘a tempore Dilkarnsiii ad hoc us
a que momentum , nuflum Regem sapicntià ac scientisi Ulugh—Beigh—Ghurghsino
a parem in sede principatùs fuisse collocsitum. In scientiis Mathematicls plenaria
e cognitionem adeptue e,t & Observationes Steflarum concinnavit curia consensu
e s.pientùm sui temporis, qualia erat Gloria sapientùm & doctorum C&di Rum—

ua, & Muian Gijàth—cdIlln Gjimshld : bi autem viri magni & eccellente», opere
a nondum absolnto, fato ceseitre. a

Abu—Mohammed Mustafà in un passo d’una sua opera storica tradotto (lalI’Hyde, parlando d’[JlugBeg,
dice (TABUL j LONG. AC LAT. STELLAURM FXXARVM, ecc., pag. ‘20, Im. 17—21. — SYNTAGMA DIS

SERTATIONvM. ecc. VOLUMEN PRIMUM, ecc., pag.
64a, numerata xii, un. 7—ti. — PROLÉGOMÈNES li

DES I TABLES ASTRONO3UQUES &OLOUG—BEG, ecc., pag. cxxxvj, Im. 47—22)

e Ipse idem est qui Observationes Uiugh—Beghicas quae hodie inter homines te-
e runtur, edidit; mult.asque in eisdem faciundi, opes impendit. Operam cum eo
i flavavit primò, excelleuiissirnus ille GijLh-eddIu Gjimshld, qui tamen mortuus est
a priis quscm Observationes abeolverentur, & haud procui à. dicto Observatorio se
a pultus est. a

il che mostra, che Gemscid morì prima che fossero terminate le osservazioni astronomiche cli’ egli
ed altri erano stati incaricati di fare da Ulug—Beg. — Nella traduzione francese data in luce da
Luigi Amelio Sédillot della prefazione alle dette tavole di Ulug—Beg si legge : ( PROLÉGOMÈNES Il
DES j TABLES ASTRONOMIQUES Il D’OLOUG-BEG Il TRADUCTION LT COMMENTAIRE, PAR M. I.. P. E. A.

S1DILLOT, ecc. PARIS, ecc. 1853, pag. 4, Im. 14—28, pag. 5, Im. 1—11)
i Et comme Dieu (Isdui soit son nomI) a tire’ dia trc’sor i fùt compris dan» 1’ c’criture admirable dcc tempi, ct il a

a de sa misricorde cette senteuce e Il n’y a pas de cilose: d4loye’ les e’tendards de la gioire et de la renommée sur
e e que noi,: ne possddions pas, ci non: ne le: accordons e le sommet de la coupole de» orbes cIestes ; il a permis
5 i que dan, une pioportion qui nous est connue, il a e que le» plaistes fussent ob»erve’es avec le secour» d un
a gratifid con humble eL mjsrab1e serviteur dea honneurs a maltre infaillible, le savant de» savants, qui suit le dra

et dea insigne, d’ une grandeur et d uno distinction par’. e pcau de la vertu et de la sagesee, marche dan, la voie de
i tiaulières il a voulu que le cena de ce vere, No: tra ces a la certitude, eL sait vaincre ies diculLe’s les plus gran

a monirenc ce que non: Jumes ; regarde: donc attentive- » dea, notre inaltre Selah.ei-Millalr-We-el.Din (La pro;Ørftd
a a meni les traces que nous avons lais.se’es apr.s non:, i e de la religion et de la croyancc) Mnsa , connu sous le
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titolata Chiave del calcolo » (9, della quale il compianto Francesco Woepcke

nom de Cadhi - Zateh - el - Roiiini , que la misricorde a dea anciena, qui peut rsoudre lei questioni lei plusar
i eL le pardon Soicnt sue lui et aussi de 1’ admirablo a dues, notre maltre Gaiath-el-Millah-We-el-Din ( l’aicle d
i JfotZa , renomm parmi Ies pini ce’lèbres en ce monde , a la religion eL de la croyauce ) Djemchid ; que DiCe
a celui qui possde ‘a fond ct qui a compie’t lea sciences ‘ re’paade une douce frakheur sur la terre qui le couvre
Questo passo della detta prefazione alle tavole il’Ulug Beg mostra che quando essa fu composta
Gemscid era già morto. Ora si sa che queste tavole furono terminate nell’anno 853 dell’Egira (TA
BVL.E j LONG. AC LAT. StELLARVM FXXARVM, ecc., pag. 23a, non numerata, Im. 16—17. — SYNTAG—
MA W OSSERTAT!ONUM il QUAS OLIM, CCC. EDIDIT, ecc. VOLUMEN PRIMUM, ecc., pag. xiv, Im. 30—31
PRFATTO. — PROLÉGOMÈNES Il DES I TABLES ASTRONOflQUESIID’OLOUG-BEG, ecc. PARIS, ecc. 1847, pag.
cxxxj, un. 11—13), che, secondo l’uso civile arabo di incominciare l’Egira nel giorno 16 di luglio dei
622, incominciò nel giorno 24 di febbraio del 1449 (Vergleichungs-Tabellen I der I Muhammedanischer
und Cbristlichen Zeitrechnung, ecc. herausgegehen von )l Dr. Ferdinand Wustenfeld. li Leipzig, 1854,
ecc., pag. 36, col. 3, un. 3), e terminò nel giorno 13 di febbraio del 1450 (Vergleichungs-Tabellen,
ecc., pag. 36, col. 3a, liti 4).

Tommaso Hyde nella (c Praefatio ad Lectorem» premessa alla sua ediiione delle tavole d’Ulug—
Beg scrive (TABVL Il LONG. AC LAT. STELLARVM FIXARVM, ecc., pag. 22a, non numerata, Im. 28, pag.23w, non numerata, Im. 1—9. — SYNTAGMA DISsERTATIONUM, ecc. VOLUMEN PRIMUu, ecc., pag. xiv
Im. 15—23):

Ceiebrium vi
rorurn quos Ulugh Beighua in auxiliuin vocavit , nomina in ipsius Prfatione

e pleniìis sc,.jbuntur: eorum enim primus CJCJ sYl L0 l3)G

‘ Muiana Sallh—eddln MUSA qui celebrato, eSt cogno

mento Cdj.zde Rumus. (li’unc .dutìzor noster vocat _.r’’—
i Prceptorem ac Fulcrum suum.) Perss pranuntiaitt Czi Zde. Se-
a cu7idus est ,3 lJ0 AfuIan Gijdtlt—eddin GJIMSIIID.

a Quorum Hi (cujus st Liber dstronomk’us dictus L.,Mj Scala cmli) in ipso

ferè operis limine, Zile verò priusquiim ad ismbilicum perductum essee, menu fati
a occubuit a.

Secondo questo passo della prefazionemedesiori Gemscid sarebbe morto quando la compilazione
delle dette tavole astronomiche d’Ulug Beg era appena cominciata, cioè vari anni prima dell’853 del
l’Egira. — La medesima opera di Gemscid intitolata « Scala coeli» menzionata dall’Hyde in que
sto passo della sua « Praefatio» suddetta è citata da Hagi Chalfa, morto nel settembre del 1653 (LE
XICON li BIBLIOGRAPHICUM ET ENCYCLOPDICUII I A Il MUSTAFA, ecc. ET NOMINE HAJJ KHALFA CELE
BRATO 11 COMPOSITUM , ecc. VERTIT , ecc. GUSTAVUS FLUEGEL, ecc. TOMUS PRIMUS , ecc. LEIPZIG,
ecc. M. DC CC. XXXV , pag. XIII Im. 14—15) in due passi del suo celebre «Lessico bibilografico »
(LEXXCON 11 BIBLIOGRAPHICUM ET ENCYCLOPDICUM I A MUSTAFA, ecc. ET NOMINE RAi! KHALFA CE
LEBRATO, ecc. COMPOSITUM, ec:. VERTIT, ecc. GUSTAVUS FLUEGEL, ecc. TOMLJS TERTIUS, ecc. LONDON,
ecc. M. DCCC. xii , pag. 610, liti. 15—23, ti.0 7224. — LEXICON 11 BUILIOGP,APHICUM ET ENCYCLO
PDICUM I A il MUSTAFA, ecc. ET NOMINE HAi! KHALFA CEIEBRATO COMPOSITUM, ecC. VERTIT, ecc.
GUSTAVUS FLUEGEL, ecc. TOMUS SEXTTJS, ecc. LONUON, ecc. M. DCCC. ni, pag. 58C’, liti. 13—46,
ti.0 14725), nel primo de’ quali egli la dice divisa in sei dissertazioni, ed indica il contenuto di cia
scuna di tali dissertazioni, e nel secondo cita una traduzione della medesima « Scala coeli ».

Giovanni Enrico Hottinger cita anch’egli la medesima « Scala coeli » di Gemscid così (Jon: HENRICI
HOTTINGERI, S. TR. O. [I PROMPTUARIUM; I Sive Il BIBLIOTHECA ORIENTALIS, ecc. HEIDELBERG&; ccc.
CD DC LIIX, pag. 251, liti. 25, pag. 252, liti. 1—2):

e Scala
coeli, seu do distatia & magnitudine corporuna coeleiti
um, authore Gemsijdo, Gajathoddino. a

Ciò che si è detto di sopra nella presente nota, intorno al tempo in cui morì Gemscid, mostra 10 che
per errore Hagi Chalfa (LEXTCON,CCC. TOMUS TERTIUS, ecc., pag. 610, Im. 17, no 7224), ed A. Kue
nen (CATALOGUS 11 CODICUM ORIENTALIUM Il BIBLIOTIIECAE ACADEMIAE LUGOUNO I3ATAVAE Il AUCTO
RIBUS Il P. DE JONG ET M. i. DE GOEGE. VOLUMEN TERTTUM. Il LUGDUNI BATAVORUM, ecc. MDCCCLXV,
pag. 75 , Im. 24) dissero morto il medesimo Gemscid nell’ anno 919 dell’ Egira ; 2 che anche per
errore nel catalogo intitolato (( CATALOGUE Il DES Il 11IANUSCRITS ET XTLOGRAPHES OBIENTAUX DE
)) LA BIBLIOTHÈQUE IMPRIALE PTJBLIQUE 11 DE I ST. PÉTERSBOURG. ST. PÉTERSBOURG, I IMPRIME
)) R1E DE L’ACADÉMIE IMPÉRIALE DES SCIENCES. 111852» (pag. 118, liti. 1—5) egli dicesi morto nel
l’887 dell’Egira.

() Del testo arabo di quest’opera si hanno i seguenti esemplari manoscritti
Londra: British Museum, Additional Manuscripts, n. 7470 (Rich.) (CATALOGUS Il CODICUM MA

NUSCRIPTORUM ORIENTALITJM I QUI IN MUSEO BRITANNICO Il ASSERVANTUR. I PARS SECUNDA, Il CODI
CES ARABICOS AMPLECTENS. Il LONDINI: Il IMPENSIS CURATORUM MUSEI BRITANNICI. 11 MDCCCLII, pag,
199, col. 2, liti. 1—43, Codex CCCCXIX). — Londra: (( Library of the India Office », manoscritto ti,°

BulI. di BlU. cdi Lt. ci. Sc, Mat. e Fi,, t. X. (Maggio 1877). 38
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tràdusse dall’arabo in francese la prefaziotie, ed un passò relativo alla somma

1039 (già. a 756.,. carte i5—22 (CATALOGUE j DES fl M*NUSCRITS ET XYLOGliAPHES LI ORIENTAUX. j. DE

LA 11 BIBL1OTliQUE IMPÉJUALE. PUBLIQUE. I DE Il ST. PÉTERSaOURG, CCC.. pag. 118, Un.. i3—44. —

LÉGOMÈfE l ØFS TAOLES s’rRoNoMIQuEs 1 D’OLOUG—BEG 1 TRADUCTION ET COtMENTxIRE, IL PA r.

E. p.. E. A. SÉInLLOT, ecc., pag. 226, Im. 6—9). — Leida: Biblioteca dell’Università, Codice 18’5 Gol.
(CATALOGUS [I LIBRORUBI TA.M IMPRESsGRUM QUA!t MANUSCRTPTORUM 11 8IBLIOTHECE tI PUBt.ICE

UeJLVERSITATIS fl LUCIDUNO—RATÀVE.. fl Curà S Opera Il WOLF EROI SEN&UERDI1, ecc. JA.COBI G.EONOVII,

ecc. &flJORANNIs IIEYIAI’I, ecc. LUGDUr APUED BATAVOS, CCt. lI O CCXVI, pag. 452,. col. 2a, im. 35—3.7,
MANUSCMPTI Il LIBRI ORIENTALES, ecc., n 1049. —— CATALO&US I[ CODTCUM ORIENTALIUM Il BIBLIOTHE—

CAE ÀCADEMIAE LOGIflJO BATAVAE ft AUCTORIBUS IL P. DE TONO ET M. i. DE GOEJE. VOLUBIEITTEIITIUM,

ecc., pag. T5, im. 22—28, pag. 76. Im. 1—3, Codex MXXXVI (Cod. 18i. Gol.) ). — Berlino: Bibliò
teca Reale, manoscritti già posseduti da A. Sprenger, n.° 1824 (carte numerate i—78), e n 1824 a
(carte numerate 1—176) (i CATALOGUE Il OF THE li BIHLIOTHECA ORJENTALIS Il SPRENGERItIN&. Il GTES—

SEN. Il WILIIELM KELLER, PRINTER.IIJANuARY ±857, pag. 100, Im. 12—16,n.° 1824). —Pietroburgo: Bi
blioteca Imperiale, Codicen° 131 (CATALOGUE I DES I MANUSCBrTS ET XYLOGDAPIIES Il OLIENTAUX LI DE

LAIjBIBL!OTHÈQUE IMPERIALE PUBLIQUEIDEIST. PÉTERSBOURG, CCC., pag. 118,lin. 1—li, Codex cxxxi).
11 primo di questi, manoscritti fece parte d’una collezione di manoscritti orientali, già posseduta

da Claudio Giacomo Ricb, ed acquistata dal British Museum per voto del Parlamento. Inglese nel gior
no 25 di aprile del 1825 per la somma di 7,500 lire sterline, dalla vedova del medesimo Claudio Giacomo
Etich (i HANDBOOK FOR IJ REiDERS I iT il THE BRITISH MUSEUM. LI BY I THOMAS NECHOLS I ASSISTANT

IN ThE BRITISE MUSEUM. LI LONDON: 11 LOGMiNST GREEN, AND GO. 111866, pag. 151, col. 2a, im. 50
—54, pag. 152, col. 1, Im. 1—7). È quindi descritto in un catalogo manoscritto posseduto dal British
!,fuseum di questa collezione ( Catalogus LI Codicuni Arabicorum IL qui in Il Bibliotheca Richiana Li
exstant; LI raptim et nimis properanter I sed pro viribus opibusque suis confecil LI. Forshall, L 1s36.II
VoI. 2, carta 59 , recto). Questo manoscritto, del quale si servì il Woepcke per la sua traduzione
menzionata di sopra, si compone di 110 carte , nell’ ultima delle quali trovasi subito dopo l’esem
plare contenuto nel codice medesimo della detta « Chiave del Calcolo » una nota , che nel cata
logo stampato de’codici orientali dei British. Museum è tradotta così [(CATALOGUS Il CODICUM iIu

SCRIPTORUM OPJENTALIUM Il QUI Il MUSEO BRITiNNICc ASSEaVANTUR. Il PARS SECUNDA, ecc., pag.
199, col. 2a, Im. 38—43):

‘‘ Finis transcrptionis hujus codics excelleutis a Razzc Xbn “ Abd A1Ih Ibn ‘ Àbd al—Razzdc Ihn
a iucidi in feriarn soeundam mensis Shawwdl , anno a .FamsIn’d IIrn Ms ‘id Ibia Jamshid, qui fuit auctoc
a 997 quem ezaravil pauper erga Deuin ,“ Abd al— a hujns Iibi illustria. a

Quindi è chiaro che lesempIare della « Chiave del Calcolo » di Gemscid contenuto nel detto co
dice « ..4dditiona manuscripts. n.° 7470 » fu terminato di scrivere in un lunedì del mese Sciawaj
dellanno 997 dell’Egira, il qual mese, sècondo il precitato uso civile arabo d’ incominciare 1’ Egira.
nel 16 luglio del 622, incominciò nel giorno 13 di agosto del 1589 (Vergleichungs—Tabellen, ecc. ho
rausgegeben von Il Dr. Ferdinand VustenfeId, ecc., pagO. 40, col. la, ln. 47, col. 2’-, Im. 47, pag. 41,,
coI. 4, im. 47). — Intorno alla detta « Chiave del calcolo » di Getuscid’ sono date notizie da Hagi
Chalfa (i.ExIcoN IlBIBLIoGa.PHIcuM, ecc. TOMUS SEXTUS, ecc., pag. 12, im. 19—28, n 12.563, pag.
28, Im. 14—18, n.° 12591), che oltre quest’opera e la « Scala coeli » menzionata di sopra (pag. 295,im. 12—44), cita anche altri lavori dello Stessi) Gemscid (LEx1C0N LI. BTBLIOGRAPHICuM, ecc. TO
MUS SEXTUS, ecc., pag. 324, Im. 27—31, pag. 325, Im. 1t—1ì., n 13684.. — LEXICON Il BIBLIOGRA
PIIICUM LT ENCVCLOP.EDICUM LI A LI MUSTAFA, ecc. ET NOMINE IIA.II KJi&LE, CELEBRATO (I
TUM, ecc. ‘VERTIT, ecc. GUSTAVUS FLUEGEL, ecc. TOMUS SECUNDETS, ecc. LEIPZIG, ecc. M. DCCC. X3xvrI,,
pag. 16, Im. 16—17, n° 1645. — LEXICON It BIDLIOGRAPHICtfM ET ENCTCLOPEDECUM LF A Il MUSTAFA,
ecc. ET NOMINE 11h11 K11.LFh CELLBBA.TO i. COMPOSLTUM, ecc. vERTLT,ecc. GUSTS.VUS FLUEGET.., ecc..

• TOMUS QUARTUs, ecc. LONDON, ecc. al. DCCC. xLv,.pag. 155, im. 12—16. n.o 7933).
In un codice manoscritto della Biblioteca Bodleiana d’Oxford trovasi un esemplare d’un opera

• astronomica di Gemscid, che da Giovanni Un nel suo catalogo de’eodici manoscri’tti della BiNio—
teca medesima è indicato nel modo seguente ( B1BLtOTHEC LI. BODLEIAN Il CODICUM IL MANUSCRIP
TORUBI A ORIENTALIUM, ecc. C&TALOGUS, ecc. A 3OANNE URI (I CONFETUS. IL PiIIS PRIMA.. Il oxoiiiz, IL E
TYPOGRA PHEO CLARENDONIANO.J IM DCC LXXXVII. — CODICES MANUSC1I.IPTIIIAR A DICI. — aLATHEMÀTICl

fl GEOGRAPRI Il IN FOLTO, pag. 191, col. 2., Im. 7—13, Cod. DCCCLXXXI, 4°f:
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di alcuna serie di cubi (i). Nella traduzione fatta. dal Woepcke di .questo passo

si legge
« Quatorzième rògle. — Si nous désirons connattve) la somme des carré—carrés

» des nombres suivant l’ordre à partir de l’unité,•nous retrauchons de la somme

» de ces n.ombres une unité et nous prenons constamment un cinquième du

» reste. Nous l’ajoutons à la somme des.dits nombres, et nous multiplions ce qui

» en provient par la somme des carrés des mèmes nombres. li résultera la quan
» tité cherchée

» Exempie. Nous désirons additionner les carré—carrés des nombres suivant
» l’ordre depuis 1’ unité jusqu’ à six. Notis prenons la somme de ces nombres, ce
» qui est vingt et un. Nous en retranchons une unité; il reste vingt. Nous cii

» prenons le cinquième, ce qui est quatre. Nous l’ajoutons à vingt et un; il pro-
» vient vingt cinq. Nous multiplions cela par quatre—vingt onze, ce qui est la
» somme des carrés des mèmes nombres. Il résulte deux mille deux cent soixante
» quinze )).

In questo passo della suddetta (c Chia’ie del calcolo » è data ed applicata al

caso di n = io la formola

(i) .+n4=((1÷2÷ 3 ... + n) (1+2+3÷ ... +(n—t) n_J))(12÷22÷32÷

i 4 Liber, curn Tabulis, de Stella- DIN GIE3iSEID, BEN MÀ5UD BEN MAU

i rum vagaruin ct xaruin magnitudine, MUD, inscripsitque: Traceaus ad un—

a earumqne a centro terra distanti,, fo- guem factus. a

ha 4.2 eflciena. Composuit. GÀILTRtD

Gemscid corresse anche le tavole llkhanie Regie di Nassir—Eddin (BIBLIOTHÈQUE il oaTErriLE

ecc. Par Monsienr u’nERaELoT,iA Inrs, ecc. M. nc. xcvii, ecc., pag. 934, coI. 2’, Im. 55—62. — pao

LÉGOaIÈNES il DES i TABLES ASTRONOMLQUES I D’OLOUG—BEG il LUDLIÉS, ecc. PAR M. L. P. E. A. SEDIL—

LOT, ecc. ais, ecc. 1847, pag. xcix, un. 40—il, pag. c,liri. [—2, 31—33).—Vari lavori del sud

detto Gemscid sono da lui stesso citati nella prefazione alla detta « Chiave del calcolo » (.4NNL1 li Ur

MATEMATICA, ecc. TOMO VT, ecc. 1864, pag. 2i5, Im. 31—37, pag. 246, pag. 247, im. 4—2, N 5. — PAS

SAGES RELATIFSÌA DES SOMMATIONS DE SÉRIES DE CUBES, ecc. ROME, ecc. 164, pag. 22, Im. 31—37,

pag. 23, pag. 24, Un. 1—2. — JOURNAL DE MATHÉMATIQUES, CCC. OU D BECUEIL , ecc. Publié il
PAR JOSEL’II LJOUVILLE, ecc. DEUICIÈME SÉRIE — TOME x. ANNÉE 1565, ecc., pag. 112, Im. 31—34, pag.

143, pag. 114, Im. i—18. — PASSAGES RELATIFS il A DES il SOIMATlONS DE SÉRIES DE cuuts, ecc.

PAR M. F. WOEPCKE. ecc. PARIs, ecc. 1865, pag. 32, im. 3_34, pag. 33, pag. 34, Im. 1—18).

Si è già detto di sopra (pag. 254 , liii. 6—7) essere stato avvertito dal Woepcke che Gemscid

ebbe parte nella compilazione delle tavole astronomiche di Ulug—Be. Liilustre Luigi Amelio Sédillot

descrisse accuratamente sei esemplari manoscritti di queste tavole ( PROLÉGOMÈNES il DES Il TABLES

ASTRONOMIQ(JES li D’ oLouG—BEG PUBLIÉS, ecc. PAli M. L. P. E. A. SEDILI.OT, ecc. PARIS, ecc. 1847,

pag. cxxxv.iij, un. i9—31, pag. cxxxix—cxl , pag. cxli, liii. 1—4). Un altro esemplare manoscritto

delle tavole medesime, trovasi in un codice manoscritto contrassegnato « Codex Arabicus, n° CXXXI »

ora posseduto dalla Biblioteca Vaticana, e dei quale Monsignore Stefano Evodio Assemani ha dato

una descrizione (SCRTPTORUM VETEBUM j N.OV& COLLECTIO Il E VATICANIS CODICIBUS EDITA AB AN

GELO MAIO i BIBLIOTHECAE VATICANAE PP.AEFECTO. TOMUS ir. il ROMAEIITYPIS VATICANIS I M.DCCC.

XXXI CODICES ARABICI li VEL A CIIRISTIANIS SCRIPTI ‘JEI. AD RELIGTONEM i CRHISTIANAM SPEGTANTES,

pag. 437, Im. 1—29, CODEX ccLxlx), che comincia così (SCRIPTORUM VETERUM 11 NOVA COLLECTZO,

ecc. 7OAfU.S 17, ecc., pag. 437, Im. 1—7):
CCVXIX.

e Codex in fol. m. bombyc. foliorum 88, araljicis litteris et sermone e.

a legautissime ex,ratus » inter codice, arabico, a 1. 5. Assemuno in vaticaflum

a bililiothecam cx oriente inlatos, olim ttigesimus tertius. Thi continentur.

a Zab.slae a.t.rono.micae » iuzta obaervatione, a Sahaheddino Mosa , cogno

a mento Cadizade romaco, et a Gaiatbeddino Gemcid, Sarmacandae inasu Oghli

a Beiki, Tamerlani nepOtis, factas; a quo etiam titulum sumpserunt. a

(4) ANNALI tini MATEMATICA, ecc. TOMO VI, ecc., pag 245—248, N.° 5.— PASSAGES RELÀTIFSl

A DES. SOMMATIONS DE SÉRIES DE CUBES, ecc. ROME, ecc. 1864, pag. 22—25.—JouRrqit. 11 DE il MA—

TBÉSIATIQUES, ecc. ou i RECUEIL, ecc.. Publié 11 FAR JOSEH LIOIJVILLE, ecc. DEUXIÈME SÉRIE — TO-

ME x. ÀNNÉE 1865, ecc., pag. 112—116, AVRIL 1.865. — FÀSSAGES RELATIFS Il A DES il SOMMATJOI’S DE

S.RIES. DE CUBEE, ecc. Pi M. F. WOEPCKE. ecc. PARIS, CCC. 1865, ccc., pag. 32—36.
ANNALI 1 DI MATEMATICA, ecc. TOMO VI, ecc., pag. 247, Im. 25—32. pag. 248, liii. 1—5. —

PA.SSAGF RELATTFS fl A DES SO.MMÀTIONS Il DE SÉ.RIES DE CUSES, ecc. ROME, ecc. 864, pag. 24, Im
29—32, pag. 25, Im. 4—9. —JOURNAL il DE fi MAT1IÉMATIQUES, ecc. DEUXIÈME SÉIIIE—TOME

1865,,.ecc. pag. 115, 11 20—23,pag. 1i64in..i—9, AVER 1$65. —.PASS&GES RELATTFS ii DESflSOM

MATIONS DE SÉRIES DE CDBES, ecc. PAli lui. F WOEPCKE, ecc. PARIS, ecc. 1865, pag. 35, Un. 20—234
pag. 36, Im. 1—9.
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Pietro d Fermat, n’orto in Castres in eth. di 57 anni nel giorno 12 di gennaio

del 1665 (*), in una lettera stampata nel 1679 e diretta ad Egidio di Ro
berval in data Du 4. Novembre 1636 » (*), scrive ()

c Si quadruplum maximi numeri binario auctum ducas in
)) (Juadraturn trianguli nurnerorum , & à producto demas surnmam quadratorum à singu
» lis fìet sumlna quadrato—quadratorum quintupla ».

Cioè:
Si ha

2 2 2 2« ÷ 2+ 3+ .... + n)=(4n+2)
2 ) — (i + 2 + a + .... + n ) ».

Questa formola si deduce facilmente dalla (O Essendo in fatti

n(n + i)
(2) 1+2+3+.. .+fl

2

2 2 2 n(n + 1)(2n + i)
(a) I ÷23 -i-....÷n =

ed avendosi per ciò

1 / 2 2 2 /6/fl(n-HY\ 1\fl(n+i)(2n÷1
(1+2+3±.... +n) +— 1÷2±3÷...+(n_1)±n—I j(i --2 +3+... +n2)= —

______

——

___________

/ 5 2 5 6

if (n(n + 1)\2
2 2 2 2

=—t(4n+2)I i—(i -s-2±3 ±....+n)
5\ 2 )

la (i) d’a
‘2

1/ fn(n÷i)\ 2 2’\
+ 2)( ) —(i--2 +32+.. .

.

2 / /
(lui n cli

s(i± 2 + + . . . + n)= (4n 2)
0)2

2

+ 22 +
2

± . ± ti2).

Il Sig. Emilio Brassinne nel suo lavoro intitolato (( PRÉCES J DES 11 OEUVRES MA—

lo () IIIOGRAPHIE TOULOUSALNE, ecc. TO1tE PREXIER. A PARIS 11 Caz L. G. MICHAUD , ecc.
1323, pag. 218, coI. jl, Im. 22—26, 38—43. — REVUE I DES DEUX MONDES. jj TOIE DIXIÈME QUIN
ZIÈME ANNÉE. — NOUVELLE SÉRIE 11 PARTS, ecc. 1845, pag. 694, Im. 37—40, nota (2) , 15 MAI 1815 —

S, FERMAT 11 l’AR I M. LiBRI PARIS Il IMPRII.ERIE PE Il. FOLJRNIER ET c. Il 7 RUE sAINT—BEN0IT.11i845 (In
0, 8.°, di 32 pagine, nella seconda delle quali si legge: « EXL’LIALT DE LA REVUE DES DEUX MONDES, 11

» uviiuso ou 15 MAI 1845 »), pag. 18, Im. 37—40, nota (2). — MÉMOIRES Il DE I L’ACAD€MIE IMPÉ
MALE 11 DES SCLEYCES, I ISCRIPTtONS ET BELLES—LETTRES 11 DE TOULOUSE. Quatrième Série. O TOME
III. TOULOUSE, CCC. 1853, pag. 10, Im. 21—38. — PRÉCIS D DES LJVRES MATHÉMATIQUES ((DE P.
FERMAT ET DE L’ARITHMÉTIQUE DE DIOPIIANTE; Il Pa E. BRASSINNE, eCC. PARIS, 11 MÀLLET—BACUE
LIER, ecc. 1853, pag. 10, Im. 21—38.

() VARIA O’ERA I TIATIIEM’TtCA I D. PETRT DE FERMAT, IT SENATORTS TOLOSAIJT. I Accesserunt
seIect qudam cjusdein EpistoI, vel Il ad ipsuin à plerisque doctissitnis viris Ga!Iicè,Latinè , Il ve!

q
Italicè, de rebus ad Mathernaticas disciplinas, aul Physicam pertinentibus script. I TOLOSE, I Apud
JOAIINEM PECII, Comitiorum Fuensiuin Typographum, juxta LI Collegiuln PP. Societatis JEsLT. M.
DC. LXXIX, pag. 146, pag. 147, Im. 1—28. — IL Sig. Brassinne ne ha dato un estratto nel 1852 (IÉ

E
MOIRES 11 DE LI L’CADÉBttE TMPÉRIA[.E I DES SCIENCES, TNSCRIPTIONS ET RELLES—LETTRES I DE TOU
LOUSE. 11 Quatrième Sérje. I TOME 111, ccc., pag. 133, Im, 1—26. — PRÉCIS I DES Il cEUVKES MATHÉ
MATIQUE DE P. FERMAT LI ET D’ L’ À:ITHMÉTIQUE il DE DIOk’IIANTE; PA!’. E. BRASSINNE, ecc., pag.
138, liti. 1—26.

(‘) VARIA OPERA MATHEMATICA Il D. PETIII DE FERMAT, ecc., pag. 146, im. 3. — Vedi sopra,
pag. 262, Im. 21—23.

(444#) VARIA OPERA MATEtATICA I D. PETRI DE FERMAT, ecc., pag. 146, Im. 22—24. — Vedi
sopra, pag. 262, liu. 1—31, 4tÌ—50.
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» TIIÉMATIQUES DE P. FERMÀT », ecc traduce ed espone il passo riportato d
pra della detta lettera del Fermat così (*)

« Problème. — Trouver la somme des quatrièmes puissances
» des termes de la progtession naturelle, 1, 2, 3. . . x. Si vous
» multipliez le quadrùple du plus grand nombre augmenté de 2,
» par le carré du triangie des nombres, el si du produit vous re
» tranchez la somme de leurs carrés, vous obtiendrez la somme
» quintuple de leurs quatrièmes puissances. (Si les nombres sont
» .1, 2, 3. . . x, la formule de FermaI sera:

)) x=(4x—2) ( i))22
»

Per errore in questo passo dcl detto lavoro del Sig. Brassinne trovasi

CC
— )(x(x+ i))2

in vece di

5 = (4x + 2) (÷ f))a
2

Dalle (2), (3) avendosi

/ I 2 3 2I I+2+3+...÷fl+-(1+2+3÷...±(n—i)+n—1) i(i +2 -3 +....+n2)=
\ 5 J 30

n(n + i) (2n + i) (3n2 + 3fl — I)

30
la (i) dà

4 n(n + i) (2n + 4) (3n2 + 371 — i)(4) 1 + 2 + 3 +. . . . + n
= ().30

() MÉMOIRES Il DE (I L’ACADÉMIE IMPÉRTALE LI DES SCIENCES, LI INSCRIPTIONS ET BELLE
TEES LI DE TOULOUSE. IL Quatrième Série. LI T0IE tu, ecc., page 138, 1in 2—9. — PRÉcts Il DE
VRES MATEIÉMATIQUES I DE P. FERMAT LI ET DE L’ARITHBIÉTIQIJE DE DIOPUANTE; Paii E. BRM
ecc., pag. 138, Im. 1—9.

() RÉSUIHÉS ANALYTIQUES Il PAR 11 RI. AUGUSTIN LOUIS CAli CHY 11 MEMBRE DE L’ACADÉM
SCTENCES DE PARIS, Il DE L soclErÈ ROYALE DE LONDRES, ETC Il À TURIN IL DE L’ IIHPR]
ROTALE Il 1833, pag. 70, Im. 5. — MANUEL fl DES CANDIDATS IL A. L’ÉCOLE POLYTECHNIQUE Il P
GÈNE CATALAN, etc. TOAf E PREMIER, ecc. iais, I MALLET—BACHELIER, ecc. 1857, pag. 83,
— ANNALI LI DI MATEMATICA Il PURA ED APPLICATA LI PUBBLICATI DA LI BARNABA TORTOLINI, ecc
IV. ANNO 1861. 11 ROMA, ecc. 1861, pag. 47, Im. 13, N 1. — INTORNO I AD UNA FORMOLA SOMM
DELLE POTENZE INTERE Il DE’NUMEM NATURALI NOTA Il Di F. STACCI (In 4, di 4 pagine, nella
delle quali, numerata 4 (Im. 19—20) si legge: Estratta dagli Annali di Matematica pura ed
» cata, LI Torno IV. Num. i. Gennaro e Febbraro. Roma 1861. » ), pag. 2, im. 13. — CENI
PRA ALCUNI RISULTATI OTTENUTI LI NELL’ANALISI ALGEBRICA E DIPFERENZ!ALE DA G. B. 14AP
PROFESSORE DI MATEMATICHE IN GENOVA I GENOVA I CO’TTPI DEL R. I. DE’SORDO—3IUTI Il 186
5, Im. 21. — TRATTATO Il DI LI ALGEBRA SUPERIORE Di I GIOVANNI NOVI, ecc. PARTE PRIMA. Il
ALGEBRICA. Il FIRENZE. I FELICE LE MONNIER. fl 1863, pag. 177, Im. 6. —ARCHTV lì der MATHE
UND PRYSIK, ecc. Herausgeber: IL Dr. Johann August Grunert, ecc. Vierundfunfzigster Theil. Il
swaid, ecc. 1.872, pag. 71, lin. 16, Erstes Heft. — Essendo

n(+ 1)(2n+ 1)(3n2+3n—1)=6n5+15n4+10n3—n
la (4) può anche scriversi così (ÉLÉMENS Il D’ALGÈBRE; Il PAR RI. BOURDON, ecc. PARIS, ecc. 183
697, im. 8. — ELÉMENTS Il DALGÈBRE, PAR M. BOURDON, ecc. PARIS, ecc. 1860, pag. 521— ANNALI 11 DI MATEMATICA, ecc. TOMO VI, ecc, pag. 247, liii. 40—41. — PASSAGES RELJ
A DES SOMMATIONS DE SÉRIES DE CUBES, ecc., ROME, ecc. 1864. pag. 25, lin. 22—23. — Jou
DE I RIATHÈMATIQUES, ecc. oU Il RECUEIL, ecc. Publié pia JOSEPH LIOUVILLE , CCC. DEUx1È

— TOME X. ANNEE 1865, etc., pag. 116, Im. 22—24.— PASSAGES RELATIFS A DES LI SOMBI
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Se

Sm = atm + (a ÷ r)m + (a + 2r)m +.... + (a + (n — i)r )“

si ha la seguente formola
(a+nr)m±1_at m m(m—i.) 2 m(m—1)(m—2)

3
nr?7z

Sm —
— — — r ‘m—3 ( ).(m + 2 2. 3 2. 3. 4 m + i

Se in questa formola pon’gasi
a=r=1

DESÉRIES DE CUBES, ecc. PAR M. F. WOEPGE, ecc. PARIS, CCC. 1865, pag. 36, Im. 22—24).

•j4 4. 2 + + + +
= 6 n5 + i5 n’+ 10 n — n

() NOUVELLES ANNALES DE Il MATHÉMATIQUES. fI JOURNÀL, ecc. Rédigé par MM.IITERQUEM, ecc.
LT fl GERONO, ecc. TOME PREMIER.II PARIS, ecc. 1842, pag. 176, Im. 5—21. — ALGÈBRE 11 ÉLÉMEN—
TAIRE A L’ USAGE i DES CANDIDATS ÀU BACCALURI’AT ÈS SCIENCES LT 11 ÀUX ÉCOLES DU GOUVER
NEMENT, 11 DEUXIÈME ÉDTTION, il COMPRENANT TO(JTES LES MATIÈRES EXTGÉES POUR L’ADMISSION J A
L’ÉCOLE CENTRALE DES ARTS ET MANUFACTURES.UPAR M. LIONNET, ecc. PARIS MALLET—BACHELIER,
ecc. 1858, pag. 253, im. 7—22. — ALGÈBRE ÉLMENTAIRE (i A L’USAGE il DES CANDTDATS AU BACCA
LAURÉAT Ès SCIENCES, ET i AUX ÉCOLES DU GOtJVERNEMENT, i Pa M. LlONNET, ecc. TP.OISIÈME
ÉDITION li PARIS, i GAUTHIER—VILLARS, ecc. SUCCESSEUR DE MALLET—BACHELIER, ecc. 1868, pag. 254,
Im. 7—22. TRAITÉ li D’ALGÈBRE, 11 PAR CHOQUET, ecc. PARIS, i MALLET—BACIIELIER, ecc. 1856, pag.
293, Im. 3—21. — Se in questa formola si scrive b in vece di r si ha la seguente

(a_-nb)m÷1_am+t_nbmt1_(mm bZSm.._i_ (m+i)rn(m—1)
S_2 —....—(m+t)b” 5

Sm (m+i)b
che il P. Giovanni Prestet, morto nel giorno 8 di giugno del 1690 (DICTIONNAIRE I DE LA i LANGUE
FRANOISE, ANCIENNE ET MODERNE, i DE PIERRE RICHELET li AUGMENTÉ, ecc. TOME PREMIER. iJ A—
n. Imprimé è Lyon, d3 se vend A PARIS, Chez JACQUES ESTTENtE, ro’è Saint Jacques, à la Ver
tu. 11 MDCCXXVIII. Il AVEC PRIVILEGE 1W liOY, pag. xcviij, col. 2’, tiri. 26—38) dà nella edizione inti
tolata ((ELEMENS 11 DES 11 IATHEMATIQUES 11 OU j PRINCIPES GENERAUX li DE I TOUTES LES SCIENCES,II
)) QUI ONT LES GRANDEURS POUR OBJET. CONTEN4N.T VNE IfETFIoDE COVRTE ET F4CfLE il pour
» comparer ces grandeurs c/’ pour découvrir leurs rapports par le moyen i des caracteres des nom
» bres, &s des lettres de l’alphabeth. Dans laquefle Il les choses sont démontrées selon 1’ ordre Geo—
» metrii.ue, cì3 l’Analyse renduè beaucoup plus facile, traittée plus à /ònd que 1’ on n’a rait
»jusqu ici. ij A PARIS, ti Chez ANDRÉ PRALARD, Marchand Libraire, ruè Saint Jacques, il à l’Occasion i
)) M. DC. LXXV. 4VEC PRIVILEGE DV no » (pag. 178, Im. 21—42 scrivendo:

a DiXItME PROBLEME.
a LXI. Si nous pre000s la Table dea puissancea, & que la grandeur a soit con

a siderc’e comme le premier terme d’une progression aritlinietic1ue, & b com
e me la dilFerence qui regne dan.s cettc progression ; la aonsrne de Lclles
a puissances qu’on voudra de bus les termes de la progression, peut se trouver
a aiflhi.

a On prend dans la Table des puissances le rang ae la puissance plue
.. batite d’un degr que les puissaoces chercIses, & I. on Jeve su méme de—
a grd le terme qui suit immediatement & de plus près le dernier de la pro.
5 gression ; & l’on en retranche.

a j Le premier terme de la progression c’leve’ ‘a ce mme degrd.
2.0 Le produit du noinbre de tous les termes per la diffe’rence e’levde ‘a

a ce mme degre’.
3.° Cliaque terme de la progression c’leve’ ‘a chacune dea puissancea qui

a sont moindre d’un -degre’ quc les puissances cherches , & rnultip1i dans
a chcun de ces degrez par ce qui multiplie un pareil degr dii premier terme
i a aia rang que l’on a pris dane la Table des puissancea. Ensu.ite oo divise

le reste qu un trouve par la puissance dii premier terme a , qui a mme
a degr que les puisaances cherche’es , multipli par le nonnbre de la cellule
a oìa tette puissance se trouve au ring qee l’on a pris. Et l. exposant qu’on

trouve est aussi la aomme cherche’e. Le, exemples e’clairciront ces
5 regles.

Questa formola è applicata quindi nella edizione stessa (pag. 179, pag. 180, Im. 1—17) ai casi di a=5,
b = 3, n.= 4, m = 2, m = 3. Questa edizione della quale la Biblioteca Casanatense di Roma pos
sIede tin esemplare contrassegnato X. V. 64 » si compone di 432 pagine, nelle3a,3adelle quali
trovasi una dedicatoria firmata (pag.. 4’, Im. 24—25): « Votre tres—humble, tres—obeissant, & tres—
» oblige serviteur, J. P. ».
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e quindi successivamente
nt, m2, m=3, m—4

si hanno le formole
n( n + i)

(2) S1=
2

n(n ÷ i) (2n + 1)
(3)

6

/n(n+ i)V
(5) S3=—

2

(6)
= n(n i) (2n ÷i) (3n2 +m— )

delle quali le prime tre sono identiche colle (2) (a), e la quarta è identica colla (4).

La (6) si può anche dimostrare direttamente, come ha avvertito il Sig. Dostor,

sostituendo nella

n(n + i) (2n

+ : (3n2 + 3n — i) (n — 1) n (2n — 1) (3n2 — 3n — 1)

successivamente in vece di n tutti i numeri dall’ i ad n, e sommando quindi

le eguaglianze che così si ottengono (‘).
In simil modo possono dimostrarsi direttamente le (3) (5).

Sommando in fatti le

2 1.2.3
i —

6.

2 2.3. 5—1.2.3
2=

6

2 • 7 — 2 3.5-

6

4. 5. 9 — 3. 4.. 7
42= ,

6

(n
)2 (n —)n(2n — i) —(iL — 1)(n —2)(211 —3)

2 n(n + 1) (2n + 1) — — t)n(2n — 1)

si ha

() Dalle (3) (5) (6) si hanno anche le seguenti

2n+L 2 3n2+3n—1
‘ =

,

—

Dalla prima di queste ultime tre forrnole si ha anche, a motivo della seconda (iacaiv der 11 MA

THEMATIK UND PHYsIK, ecc. Vierundfunfzigster Theil, ecc., pag. 72, Im. 9—12)

S1 S2 = (2n+1)S3 .

() AacRtv Il der l MATREMATIK. UND PRYSIK, ecc. Vierundfunfzigster Theil, ecc., pag. 70, liii. 1

—23, pag. 71, Im. 1—16.
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2 2 n(n+i)(2n+t)
(2) r+2 +3+. +n2= (9

6

Sommando similmente le

i222
1=

22. 33 — 2 22

2=—
4

3242 22.
32

33=

4

= 42 32 42

(n—i)8
=‘

_j)2fl2
—

2)(fl
— j)2

flQi + 1) — (n — j)3Z

fl =
4

si ha

3

______

+3 --.. •.+ = i =(I+2÷3+.. ..+n)2.
\2 /

È da notare che la () può scriversi così

S4= (S1 + . (S1 —i) )S,;
quindi

6 S1 S2 = S2 + 5

s1s2=s2+..s4 (*)

B. BoNcoIpAGNI.

() Lehrbuch I der j Mathematik und Physik Il fur 11 staatsi’und landwirthschaftliche Lehranstal
ten 11 und Kameralisten liberhaupt 11 von Johann August Grunert ecc. Q Erster Theil. Erste Abthei
lung. jj Element der theoretischcn und praktischen Arithmetik. 11 Leipzig, 1841, pag. 340, Im. 22—36,
pag. .341, Im. 1—11.

() ARCUIV 11 der 11 MÀTflEIATIK urn P]IYSIK, ecc. Vierundfunfzigster Theil, ecc., pag. 72, im.
5—14.
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